Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

1999/2000 11 - 12. évfolyam 1. kategória 1. forduló

1. feladat

Az 
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 egyenletben az a és a b paraméterek valós számok. Igazolja, hogy ha az egyenlet gyökei pozitív egész számok, akkor 
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 összetett szám.

2. feladat

Az ABC háromszög AC oldalának A-hoz közelebbi harmadolópontja 
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, az AB oldal A-hoz közelebbi harmadolópontja 
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. Legyen a D pont a 
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 szakasz, az E pont pedig a 
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 szakasz felezőpontja, továbbá az ABC háromszög területe T. Bizonyítsa be, hogy a DBCE négyszög területe 
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3. feladat

Az ABCD négyzet oldalai 10 cm hosszúak. Legyen az AB oldal felezőpontja E, a BC oldal felezőpontja F, az EF szakasz felezőpontja M. A DA szakaszon felveszünk egy N, az DC szakaszon egy P pontot úgy, hogy DN=DP teljesüljön. Hogyan kell az N és a P pontokat megválasztani, hogy az MNP háromszög területe a lehető legnagyobb legyen, és mekkora ez a terület?

4. feladat

Egy egyenlő szárú háromszög szögei 
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. Mekkorák ezek a szögek, ha
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5. feladat

Az ABC háromszög köré írható körhöz a B csúcsban érintőt húzunk, amely az A csúcstól 9 cm, a C csúcstól 25 cm távolságra halad. Milyen messze van a B csúcs az AC egyenestől?

6. feladat

Igazolja, hogy akárhogyan választunk is ki az első 1999 pozitív egész szám közül 1414 darabot, a kiválasztottak összege nem lehet egyenlő a ki nem választottak összegével!
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