Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2001/2002 11 - 12. évfolyam 3. kategória 2. forduló

1. feladat
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 valós számok közül bármelyik 
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 megegyezik az összes többi 
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 négyzetének az összegével. Határozzuk meg az összes ilyen tulajdonságú szám-n-est.

2. feladat

Vegyünk fel egy-egy belső pontot egy paralelogramma négy oldalszakaszán. Bizonyítsuk be, hogy az általuk kifeszített négyszög kerülete legalább kétszer akkora, mint a paralelogramma rövidebbik átlója.

3. feladat

Adjuk meg a pozitív egészeknek egy olyan H részhalmazát, amely rendelkezik az alábbi két tulajdonsággal:

(i) minden elég nagy pozitív egész előáll legfeljebb 100 darab H-beli (nem feltétlenül különböző) elem összegeként;

(ii) 2002 a legkisebb olyan k érték, amelyre minden elég nagy pozitív egész előáll pontosan k darab H-beli (nem feltétlenül különböző) elem összegeként.
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