Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2004/2005 11 - 12. évfolyam 2. kategória 1. forduló

1. feladat

Az an sorozatot (n természetes szám) a következőképpen értelmezzük:
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Adjuk meg 
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-t n függvényében!

2. feladat

Az ABCD konvex négyszög csúcsai egy körön vannak. A szomszédos oldalak felezőpontjait összekötő szakaszok a négyszögből négy háromszöget vágnak le. Igazoljuk, hogy e négy háromszög körülírt körei egy ponton haladnak át!

3. feladat

Az a, b, c olyan pozitív egészek, amelyekre az 
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 tört értéke racionális szám. Bizonyítsuk be, hogy 
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 egész szám!

4. feladat

Az ABC háromszög beírt körének középpontja O. Az OAB, OBC, OCA háromszögek súlypontjai rendre C', A', B'. Igazoljuk, hogy az AA', BB', CC' szakaszok egy ponton mennek át!

5. feladat

Igazoljuk, hogy 102 darab pozitív egész szám közül kiválasztható kettő úgy, hogy azok különbsége vagy összege osztható legyen 200-zal!
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