Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny matematikából

2004/2005 11 - 12. évfolyam 2. kategória 3. forduló

1. feladat

Az n pozitív egész szám ,,elbűvölő'', ha létezik n darab olyan (nem feltétlenül különböző) 
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 egész szám, hogy 
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. Melyek az ,,elbűvölő'' számok?

2. feladat

A feladatban szereplő változók pozitív valós számokat jelentenek.

a) Bizonyítsuk be, hogy
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b) Igaz-e minden esetben, hogy
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3. feladat

Az ABC hegyesszögű háromszögben az A csúcsnál levő szög: 
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 =60o, AB=c, CA=b és b>c. A háromszög magasságpontja M, köré írt körének középpontja O. Bizonyítsuk be, hogy

I. ha az OM egyenes az AB oldalt X-ben, a CA oldalt Y-ban metszi, akkor az AXY háromszög kerülete b+c;

II. OM=b-c.
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